2.5 证明，若
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是正交尺度函数，它的两尺度方程为
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对所有
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证明：记
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则，需要证明的结论是：
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   以下分两种情况进行证明：


情况1  
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对式（3）中最后一个等式的第一项作变量替换
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由于对任意的整数
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根据尺度函数系数序列的性质可以得到：
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情况2  
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假设
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a）若
[image: image25.wmf]p

为偶数，不妨设为
[image: image26.wmf]2

pq

=

，那么式（4）变为：
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对式（5）中第一项作变量替换
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同样地，由于对任意的整数
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具有不同的奇偶性，所以式（6）中的所有项的和正是项
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根据尺度函数系数序列的性质：
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b）若
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为奇数，不妨设为
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对上式第二个等式中的第二项进行变量替换
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注意到前后两项互为相反数，相加的零。

综上所述
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